LISTA 9 - Catka podwojna i potrojna cz. I

1. Obliczy¢ catke podwdjna w podanym prostokacie P

(a) [[p(22-3y?) dzdy, P=[-1,1]x[0,2], (c¢) [[pxy(z+y)dzdy, P =]0,2]x]0,2],
(b) [Jp4zy dady, P =[0,1]x[1,2], (A) [p oo, P=[0,1]x[1,2].
2. Obliczy¢ caltke potrdojng po podanym prostopadtoscianie P
a) [[[p(x+y+2)%dadydz, P=[-2,-1]x[0,2] x [-1,1],
) [p(2?+y?+ 22)dadydz, P =[0,1] x[1,3] x[0,1],
c) [lpxyzerrvrzdadydz, P =[0,1]3.
3. Obliczy¢ catke podwojna w obszarze D ograniczonym podanymi krzywymi
(a) [[p(z+y+1)2dedy, x=0,z+y=12-y=1,
(b) [[prdedy, x=2,2=6,2-2y+2=0,x-2y+4=0,
(¢) [[p2xy dady, y =22 y=2+|x|,
() [, dedy, y=22>0,y=2z,y=3z,
(e) [[p dedy, y=e,y=Inz, z+y=1,2=2.
4. Zmieni¢ kolejnos¢ catkowania w calce iterowanej
fodxfo (w,y)dy, cfdjblm f(x,y)dy,
b) Jo dy[yy_lf(ﬂf,y)dx, (d) fy da fi f(@,y)dy+ [, dz [ f(z,y)dy.
5. Obliczy¢ catke [ff;, zdxdydz, jesli
(a) V={(x,y,2) eR3: 0<2<1,0<y<x, s-y<z<x+y},
(b) V={(r,9,2) eR®: z<a2<y, 0<y<1, 0<z <y},
(¢) V=A(z,y,2) eR3: z<x<y, 2<y<1, 0<z<1},
(d) V=A(z,y,2) eR3: -1<2<0, x<y<0,0<2z<1}.
6. Obliczy¢ catke [[f,, 2zdxdydz, jesli V = {(z,y,z) e R3: (z,y) e D, V2 -2 <2< /6 +y}
(a) D jest kwadratem o wierzchotkach (0,0),(0,1),(1,0),(1,1),
(b) D jest trojkatem o wierzchotkach (0,0),(0,2),(2,0),
(¢) D jest kotem o srodku (0,0) i promieniu 1,
(d) D jest kotem o $rodku (0,1) i promieniu 1.
7. Obliczy¢ catke po obszarze V' ograniczonym danymi powierzchniami
a) [l (z?+y?)dadydz, x=0,y=0,2=0,y=2, x+2=2,
(b) [l dedydz, x=0,y=0,2=0,2z0+y=4, z=4-22,
(¢) [l dedydz, x=0,2=0,2y=a2 z=4-1y2
(d) [f[,, dedydz, x=0,y=0,2=0,2z+2y+z=2.



